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Aufgabe 18 (5 Punkte). Sei P (z) =
∑∞

k=0 ak(z − z0)
k eine Potenzreihe um z0 mit Kon-

vergenzradius 0 < R <∞.

a) Sei z1 ∈ BR(z0). Zeigen Sie, dass dann eine Potenzreihe Q(z) =
∑∞

k=0 bk(z − z1)
k mit

Konvergenzradius R′ ≥ R − |z1 − z0| existiert, welche für |z − z1| < R − |z1 − z0| mit
P (z) übereinstimmt.

b) Zeigen Sie, dass sich P (z) nicht zu einer holomorphen Funktion auf einer offenen Um-
gebung U von Br(z0) fortsetzen lässt.

Aufgabe 19 (5 Punkte). Sei f eine ganze Funktion, welche nicht konstant ist. Zeigen Sie,
dass für jedes w ∈ C eine Folge (zn)n∈N ⊂ C derart existiert, dass limn∈N f(zn) = w gilt.

Aufgabe 20 (5 Punkte). Sei U konvex und offen, f : U → C holomorph mit f(z) 6= 0 für
alle z ∈ U . Zeigen Sie, dass dann eine holomorphe Funktion h : U → C existiert mit

eh(z) = f(z)

für alle z ∈ U .

Hinweis. Betrachten Sie f ′/f .

Aufgabe 21 (5 Punkte). Sei f eine ganze Funktion mit lim|z|→∞ |f(z)| = ∞. Beweisen
oder widerlegen Sie, dass f ein Polynom ist.

Abgabe der Lösungen zu diesem Blatt bis Freitag, den 27. November 2015, um 10.00 Uhr,
in den Briefkästen im Hörsaalgebäude.


